INIOGANOTHTEX II, e€€tacn 1 IouAiov 2017

Oépa 1: 'Eotww X = {1,2,3,4} xa A pio owxoyéveto untocuvorwy tou X mou nepiéyet to (),
0 X xot 6l o Stohvora Tou X.
a): Na egetootel av n A eivan dhyeBpo, o-dhyeBea, xhdon Dynkin, A\-xhdon.
B): Yuc nepintidoelg mou 1 A €yel ) dopr| mou Teptypdpeton oo (o), vo Beedel yevvhtopag
C ue Tov eNdy1oTo BUVATO aELlUd GTOLYEIWY.

v): Ltic mepintdoe mou N A Bev éyer T Sopr mou meprypdgeton oto (a), va Beedel 1
owoyével B mou mapdyetar ano authy péow tne avtioTtoryng douhc (n eAdytotn Suvath
Tou TepLEYEL TNV A).

Ocpa 2:  Xe pla drepn oxohoudio aveldptntwy plhewy evog tiuou Caplol armogavieite yio TiC
THAVOTNTES TV TOPUXATL EVOEYOUEVGY (Tc)\r']png ocmo)\o'ynon) :
o) oxEBWC 5 POpES EPPAvIon EVOS dpTiou aptioy
B): dmepec popéc évag meptttoc axohoudeiton amo évay dpTio oprdud
Y): 0ploaxd TOCOGTO TV POPWY Tou 1) EVOelZ elvor Uixpdtepn 1 lon tou 3 elvon 1/2.
8): av X, eivon 10 amotéheopo e n-oothg pidne xar S, N axohoudio TwV YePIXOY odpol-
oudtwy tng, téte unohoyiote to lim, o P(Sa, > Tn).

Oépa 3: 'Eotw (X,,) pio axohoudio aveZdotntov dituwy tuyainy yetofintoy ye X, € {—1,1}
xu P(X, =1) =p, 0 <p <1 Oétoupe X, 70 derypotind péoo, S, = 0| Xi xou Xy =
max{Xy,..., X, }.

o): EZetdote 0 o0yrhion pe mdavétnia 1 tov X, S, (v p # 0.5) xou X,
B): Tnoloyiote tn pomoyevvitpio cuvdptnon Mg, (t) tne S,, yio xdde t € R.

Y): Agol oploete to petooynuatiopd Fourier evée uétpou mibavotnroe i otov (R, B(R))
0WOTE TOV OPLOHUO TNG YURUXTNELOTIXNG CUVAPTNONG IS TEaYHoTixNg T.u. X.

8): I unopolue va Bpolue ) yopuxtnelotxy cuvdetnon tne S, pe tn Bordewa tou (B);
Artiohoyeiote TARpLC.

Ocpa 4: 'Eow (2,A,P) évac ywpoc mdavdtnrog xou X 0 yOpog A0V TwV TEAYHOTIXGY
Tuyadov petointey X @ Q — R, tautiCovtog exetveg mou elvon {oeg pe mdavéotnra 1. O yodpog
X umopel va epodlacTel UE DlapopeTIneg UeTEXES 0. 'Eyouue det Odpopoug tpomoug oOYXAIONS
wtog oxohoudiog Tuyaioy petaBAnTdy ()., 25, i, £>). H obyxhion Ayeton yetpionotiown
oy umopel 1oodUVaHY Vo EXPEacTel UEow Uiag METEAC OE xaTaAANAO Yweo. ATodellte 6T
0): X, = X & xdde vnaxorouwdio (V) e (X,) mepiéyet pio umaxoroudio (Z,) mov
ouyxhiver oty X w¢ Tpoc T petpix| o, dnh., Z, — X.
B): X, & X & %d0e uraxorowdia (Y;) tnc (X,) mepiéyel umaxorovdia (Z,) mou cuyxhivel
otnv X pe miavotnta 1, onA., Z, 25 X,

v): 1 obyxhon pe mbavotnro 1 Bev elvon yetpixonotion,.



Oépa 5:  Anaviiote oot (X) f Addog (A) otoug napoxdte oyvetopolc:

o)

B):
Y):
d):
£):
g):
n):
9):

L):

x):
A):
w):
v):
g):
0):

Xel® = Xel?
X, 5 X = f(X5) LN F(X) vy f ouveyn.

Ta obvola Borel tou R napdyovton xan amo o aprdurfowo utocivoha tou R.
Y0voha Yetinol pétpou Lebesgue elvon onwodrimote unepaprduroio.

Kdée amhy| tuyado uetoBAnts| etvon uetprown.

Eivar o80vatov X+ = X~ pe mdavétnta 1.

Yewenuo Kuptapynuévng Xoyxhiong = deonpnua Sporyuévne Loyxhong.

Mo oguyth axoloudia T.u. €yel umaxoloudio Tou cuyxhivel xaTd xoTovoun.
To othprypo uroag dtaxprtAc Tuyaiag petoBAnTrc etvan aprduriowo cdvohro.
Trdpyouv aprdurioo chvola Tou Bev elvor oTHpLYUo xdmolag Tuyolag METOBANTAC.
Loyrhon xotd xotavouy) = c0YXAoT POV OTOLUGOHTOTE TAETC.

Mia oxohoudior T.u. mou cuYXAlvel TAELS, cuyxhivel xan xotd TdovdTnToL.

H oxorouvdia n N (0,1) cuyxhiver acdevac.

H oxolovdio twv expuliogévoy t.u. (—1)" eivon opryth.

Av (A,,) @divouoo oxolouvdio uetpnoipnmy cuvorwy, tote limsup A,, = liminf A4,,.

Arnavirjoete 6hol oto FEpa 5 %o emAedte 3 ano Tt Yépata 1-4

KAAH EIITYXIA
ATAPKEIA EEETAYHY: 3 QPEY



