ITIOGANOTHTEX II, €&étaon 23 Yentepfpelov 2017

Ocpa 1:  Bewpolue dVo o-dhyefeec A, B (eni tou Q) yio tic omnofeg woyler A C B C F, o€
Yoeo mavotntag (2, F,P).
a): Awote tov oplopd e o-dhyeBpoc xon tne aveaptnotug 500 T-oAYEBEMY.
B): Anodeite 6T o1 A xou B elvon aveZdptnreg av xou wovo av P(A) € {0,1}, VA € A.
v): Adote tov oplopd e napayduevng o-dhyeBpoc o(X) xou Beeite T oyéon mou cuvdéel
™ o(X) pe oY), 6nov Y = g(X) xou g Borel-yetpriown cuvdptnon.

8): Iow eivou 1 Hop@t Twv T.u. X yia Tig omoieg toyle 6Tt X xou X2 etvan aveEOTNTES T.U.;

Ocpa 2:
a): ‘Eotww X,Y t.u. xou g Borel-yetpriown. Aci€te 6t X Ly = 9(X) < g(Y).

B): 'Eotw X t.u. ye ouppetpixr xotovour, dnh., X 2 _X. No Beelel n oy€omn mou cuvdEel
i xoatavopéc Tov X o X (Yetnd xou opvnTXd pépog g X)) xat vor TeoadloptoTouy
OTOY UTBEY 0LV OL POTEC MERLITTAC TAENS Tng X, OnA., E(X*), k=1,3,...

v): 'Eow (X,) axohovdia t.u. pe n(X, — 2) 4 X. Na Beedolv To xatd xatavour opta
olyxhone Ty (X,) xa (Y,), 6mou Y, = n(X32 — 8).

Ocpa 3:
o): AclEte 6t av P(|IX — Y] > ¢€) =0, yi x40 € > 0, 161¢ X LY.

B): Aei&te 6t av X, B X xau X, BY, 6 X £ Y. Aéue howmdy 6TL 10 bplo NG
o0yxhong xotd mdovotnta, epdoov undpyet ebvar povadixd (oyeddv BeBaing).
v): E&etdote ye m Bondeio tou (B) (1 Swapopetind) tn povodixdtnta tng pe mdavotnta 1

a.s.

(—>) o g LP (i, p > 0) oOyxhone.

8): A®oTE avTLIUPEDELY O YIoL T U1 LOVOOIXOTNTA (UE TNV €Vvola a.5.) Tou 0piou TNg GUYXAL-
ong xotd xatavopr| (Vewpelo te 6TL OAEC OL T.1. EVAL OPIOUEVES GE XOWVO Y RO THavdTNTOC).
Me mowd acievéstepn évvora Yo propoloe va Yewpniel povadixd;

Oépa 4:  'Eoto (f,), (gn) oxohovdiec mpoypotindy uetpnoluony ouveptioewy pe f, — f,
In == g xan | fol < gn, n>1, 610U £ g TEUYUUTIXEG UETPAROWES cLuVapTHoES. Ag deydolue Ty
oY) TNG TUEAXdTe YEVIXOTERNS dLaTuTmong Tou Oewpruatoc Kuplapynuévne Loyxhong tou Le-
besgue Tou pog EMTEENEL Vo oUUTEPGVOLYE 6TL oy [ gndp — [ gdp < +o0, t6te [ fodp — [ fdu,
OTIOU OAEC OL TUPAUTIAVE CUVIRTHOELS EIVAL OPLOUEVES GE XOWVO YWEO UETEOU UE UETEO OVUPORAS fi.
a): Il mpoxUnTeL To Venpnua Kuptapynuévne X0yxhiong tou Lebesgue amo to mopomdve
Yedpnuo; (¢ TEOC TO GUUTEQAOUA TOU BLATUTAOUNXE nocpomdwco)
B): Eow (X,), X npoypatixéc T.u. pe ouvapthoeg nuxvotntac mdavomac (f,), f o-
viiotowyo. NoomodelZete 6t av f, == f, 101€ [, | fo(2) — f(2)|dz — 0.

v): Me tn Bordeio Tou (B) oupnepdvete 6T av f, ——> f, tote X, 4 X (Afupa Scheffé)



Oépa 5:  Anaviiote oot (X) f Addog (A) otoug napoxdte oyvetopolc:

o)

B):
Y):
d):
€):
g):
n):
9):

E

x):
A):
w):
v):
):
0):

: Av E(|X]) = +oo, 161 E(X?) = 400

X, 5 X = f(X5) LN F(X) v f ouveyh xou gporyuévn.

Ta obvola Borel tou R €youv yevvritopa o unepapriurioa utocbvora tou R.
To unepopriuroda utocivora Tou R €youy Yetind pétpo Lebesgue.

Av E(X,) =0, Vn>1xu Var(X,) — 0, tétc X,, & 0.

H ¢(t) = cost +isint, t € R elvou yopaxtnptotxy cuvdptnon x4motog T.u..
ITévta oplleton n uéomn tiur plag T.u. mou elvon apvnTxr ue mavotnta 1.

Kée axoroudia T.u. mou cuyxhiver xatd xotovouy| ebvon oouyt.

Trdoyer apriuriowo chvoho mou dev ebtvon GThipyHa xoplog T.4..

Ou évvoleg A\-xAdom xan o-dhyefpa ebvon LlooBOVOUES.

Kdée t.u. €xel yopoxtneioTixr) cuvdetnon).

Mia oxohoudiol T.u. TOU GUYXAIVEL XATE XATOVOUT, CUYXALVEL Xou xaTd mdavoTnTaL.
Mo oxohoudior Sronepttedv T.4. Be Ymopel vor cuyxhivel xatd xatovour o€ GUVEYY| T.\..
Kdle cuveyric T.u. €yel ouvdptnon tuxvotnTog miavoTnTog.

Av w € limsup 4, téte w € A,, TEAXS Yo x&e n € N.

Arnavirioete 6Aotl oto Fépa 5 %o emAédte 3 ano Tt Yépata 1-4

KAAH EIIITTXIA
ATAPKEIA EEETAYHY: 3 QPEX



