Appovixy Avdiuvon (2023—24)
13 YentepPpeilouv 2024

1. (1+41.5uw) (o) Eow (K5)s>0 oxoyévewr xahdv nuphvewy otov R™ xau f : R® — C gpoyuévn petpfion
ouvdptnon. ‘Eotw enlone zo € R™ dote 1 f va ebvan ouveyfic oto zg. Aeilte ot (f * Ks)(xo) 6207 f(zo).

(B) Eoww S(t) = Z cre™ .t € T, tprywvopetpu oepd (¢ € C yio xdde k € Z) pe Cesaro péooug

k=—o00

on(t) = Z <1 - n—|—|1> cre® t € T. Acifte b n S(t) eivon oeipd Fourier woc ouveyolc ouvdptone
k=—n

f € C(T) av xou wévo av 1 (0 )n>1 oUYXAivEL opolduoppa otov T.

~

2. (1+1.5p.) (o) Eoto f,g € LY(R"). AciEte 61 f*g € L*(R™) xon 61 f/@(g) = f(&)g(&) vy xdde € € R™.
(B) E€etdote av undpyet g € L (R™) dote f+ g = f vy xdde f € LY(R™).

3. (141.5u.) (o) Eotw f € LY(R) xu éotw Tf 10 6lvolo

Ty = {g € L'R):g(x) = Zakf(a: +br), € R, yio xotdMnho ag, by €e Rne N k=1,2,... ,n}
k=1
TWY TEMEPAOUEVOY YROUXGV GUVBLIOUMY PETopop®v tne f. Oewpolue eriong to oivoro Tf, TNV xheloth
Ofpen tou Ty otov (LH(R), || - [l1). Aci€te 6m av yio xdmow & € R woyder ot f(&o) = 0 téte §(&o) = 0 yio
xdde g € T}.
(B) Av f € LY(R) xou Ty = L*(R) téte deifte 611 f(€) # 0 yioe xdde & € R.
Trédeln: Xenowonoiote av ¥éhete otL yia xde x € R woylel 61t

o0 2 . 2 o0 2 2
/ e—ﬂ't e?ﬂ’ztwdt — 7T / e—ﬂ't dt = e~

— 00 — 00

4. (1+1.5y.) (o) Eotw f,g € L*(R). Acigte 6T

| rwerie= [ fea-eae

— 0o — 00

(B) Trohoyiote tov petaoynuatiopd Fourier tne ouvdptnone f(z) = (1 — |z])x(=1,1(2), © € R o xatdmy
*© (sinz\*

umoloyloTe TO / ( ) dx.
s\ @

5. (1+1.5y.) (o) Eotw f € LY(T) xu A C T petphowo. Aceilte d1u 1 oepd Z ex(f) / e dt etvan Cesaro
A

k=—o0

adpoiown otov aptiud / f)dt.
A

(B) Eotw f € L*(T). Opllouye
1/2

F(ﬂf): (i |Sn(f,1') _no-n(f7x)|2> , zeT.
n=1

AciEte 61t F € L2(T) o || Fll2 < || f]l2- EwWwérepa, ouunepdvate 6t F(z) < 00 oyedbv yio xdde = € T.

Koiq Emtuyia!



