
Κυρτότητα συναρτήσεων

Ορισμός: ´Εστω X διανυσματικός χώρος. Μία f : X → R λέγεται κυρτή αν

f (λx+(1−λ )y)≤ λ f (x)+(1−λ ) f (y), για κάθε x,y ∈ X και λ ∈ (0,1). (1)

Ενώ η (1) συνεπάγεται ότι

f
(

x+ y
2

)
≤ f (x)+ f (y)

2
, (2)

η (2) δε συνεπάγεται την (1) - δείτε για παράδειγμα τη συζήτηση εδώ.

Ωστόσο, οι (1), (2) είναι ισοδύναμες όταν υπάρχει κάποια νόρμα ∥ · ∥ στον X ώστε η f : (X ,∥ · ∥)→
(R, | · |) να είναι συνεχής. Για την απόδειξη, δείτε τη σελίδα 2 εδώ. (Αν υπάρχει τέτοια ∥ · ∥, τότε η

συνάρτηση g : R→ R στην απόδειξη είναι συνεχής, και άρα g−1({M}) κλειστό υποσύνολο του R.)
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https://math.stackexchange.com/questions/71019/example-of-a-function-such-that-varphi-left-fracxy2-right-leq-frac-va?noredirect=1&lq=1
https://www.cs.cmu.edu/~suvrit/teach/10801_lecture2.pdf

