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TyoAio:
* H ggétaon midvel guvolkd 12 povadeg. Av x glval 1o GUvolo TV wovddwv Ttov da pagéwete,
0 teMKOg Babudg tng eg€taong Ja eivar x ota 10.
* Yta sagokdto cuufoiigovue e A to uétpo Lebesgue 6o R, ue A* 10 e£ntepkd uétpo Lebesgue

oto R, kaw pe LP(R) o avvoro twv f: R — R mou opigoviar A-oxeddv mavtov, ue tnv didtnta
ot [y |fIP dA < oo,

1. (2 yovadec)
a) 'Eotw X # 0, F o-diyefpa oto X, ko B C X ue tnv widtnta 6m B ¢ F. Aeigte 61 n
wkEOTEEN O-AAYEPQEA TTOU TERLEXEL GUYXEGVMS A To. GToelo Tng # kol To B elvar n

OolKOYEveLQL
¢ ={(A\NB)U(AyNB"): A,Ay € F}.
b) Aédue 6t éva A C R elvon peyddo av €xel vitepopbuncyo Tto wAnfog atoyyela €5 aIrd
kdGOe @payuévo Sidotnua. Ogitovue pu* @ Z(R) — [0, +oo] ue
0, av To A glvon aQLOUnGLo,
p(A) =141, ov 10 A elvon vitepaEBUNGo oAAG 6y ueyddo,
400, ov TO A glvar ueydho.

Aelste 6L TOo U™ elvan e£wTeQkO WETQO.

2. (2 pwovadec) 'Eotw A C R. Aegigte 611 To A elvon Lebesgue-uetpnoipo av kol uévo av

b—a=2"((a,b)NA)+A"((a,b) \A) va kGBe a < b cT0 R.

3. (4 povadec)
a) ‘Eotw A C[0,1] ue A(A) > 0. Aeigte 6L vITdEyovv X,y € A dote x—y € Q.

b) Ioyvel 6T kABe vIToGUvolo Tou R e Jetikd uétpo Lebesgue mepiéxel Stdotnuo; AoloAoynoTe

Thv amdvTnon cog.

¢) ‘Eotw A C R%. ZuuPolicovue ue A° 10 £0wTepiké TOU A, SnAASH TNV évoon GAwv TV
aVOLTOV UITaAGVY Tov R? mov Teguéyovtar oto A. Opicovue dA := A\ A°, T0 Giivogo Tov
A.

Aci€te 61, av 10 dA éyel eEwTepkd uétpo Lebesgue 0, téte To A eivon Lebesgue-uetpnoipo.
d) Av f e LY(R) ko f € L3(R), 8eigte 61 kou f € L*(R).
4. (2 uovadec) ‘Eoto f: R — R ue [|f| dA < +eo. AeiEte 6T yia kGOe € > 0 vitdyet 6 > 0 dote:
vy kGBe E C R pe A(E) < 8, woyveL 6T / |f] <e.
E

(Ymédeign: Aelgte 1o meodTa Yo f un oQvntiki, agtiin guvdetnon.)



5. (2 wovddeg) ‘'Eotw f: R — R mapaywyicwn cuvdptnon.

a) Etnynote ywoti n f’ eivow Lebesgue-uetpricwun.

b) "Ectw 6t emumAdov |f/(x)| < 10 yia kdbe x € R. Aeigte 6n

lim Oln. (f(wi) —f(x)> dl(x)z/olf’(x) A (x).

n—y—+oo

KoaAn emitovyio!



