Avidivon I xouw E@opuoyéc — 1o Teor
11 Oxtwfpiou 2016

OVOROTETMVULO: .

AptOUoc MTedou: ..o

1. (4 pov.) EZetdote av ol napoxdtw tpotdoels etvar akndeic ¥ Peudeic: onuewdote amhéde
(A) av Yewpeite 6TL 1 npdToon eivar ahndic A (V) av Yewpeite 6L 1 npdTaom eivon Peudrc.

() Eotw p,q € Q pe p < q. Trdpyet r € Q tétoloc wote p < 1 < q.
’ / : e’—1 _
(B) Ioybe 6t il_H;(l) = =1
(v) Eow f :[0,1] = R ouveyrc ouvdptnon. Av f(z) > 0 vy xdde = € [0,1] tdte
undpyel s > 0 pe v e€hc Wiotnta: vy xdde z € [0, 1] wylel f(z) > s.

(8) Eotww f,g : (0,1) — R mopaywylowec ouvapthoec. Av f/(z) = ¢'(x) v xdde
z € (0,1), t6te f(x) = g(x) vy xdde z € (0, 1).

2. (2 wov.) E&etdote av n mopaxdte mpdtaon eivar adndrc 1 deudric. Av motedete 6t
elvon ohnOnc amodel€te Ty — av motedete OTL elvon Peudic BWOTE AVTLTOEADELY L.

«Eotw f,g: R = R. Av nobdvieon go f ebvar 1 —1 t6te 1 f elvon 1 — 1.»



3. (2 pov.) Eow f: R — R nopaywylown ocuvdptnon. Anodeilte ot av n f eivo
yvnolng abZovoa t6te f/(x) > 0 yia xdde = € R.

4. (2 pov.) Hopaxdte divovtar oL Yea@pIxée TUpUcTIoELS TwV CUVIPTAGEWY
fi(=o00,—-1)U(-1,00) = R xau g: (—o0,1)U(9,00) = R.

Na ypdete noéc and autég eivon cuveyelc. Artiohoynote v andvinon oog.

0

(
(
(
(
(
|
|
|
|
|
I
I
I
I
|
6 I
I
I
|
I
I
I
|
I
I
I
|
I
I
I



Avidivon I xouw E@opuoyéc — 1o Teor
12 Oxtofplou 2016
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AptOUoc MTedou: ..o

1. (4 pov.) EZetdote av ol napoxdtw tpotdoels etvar akndeic ¥ Peudeic: onuewdote amhéde
(A) av Yewpeite 6TL 1 npdToon eivar ahndic A (V) av Yewpeite 6L 1 npdTaom eivon Peudrc.

() Eoto z,y € R pe v e&hic dtnror yio xdde € > 0 woylel |z —y| <e. Tote, z =y.
(B) Eotw p nohudvupo pe tnv e€hic didtnto: N yeopixr tou napdotact C) elvan cupe-
Te) we meog Ty evdela z = 1. Tote, o p elvon dpTiou Barduoo.

(v) Eow f:[a,b] = R ouveyhic ouvdptnon, tétoia wote f(a) < a xoa f(b) > b. Tére,
urdpyet € € [a,b] tétowo dote f(§) =¢&.

(6) Eow f:R —R. Av undpyet n f(0) t61e n f’ ebvon cuveyric oto 0.

2. (2 pov.) E&etdote av n mopaxdtw mpdtaon eivan adndrc 1 Qeudric. Av motedete 6Tt

elvon ohnOnic amodel&te TNy — av moTedeTe OTL elvon PeUdC BWOTE AVTITUPADELY L.

<Eoto f:1]0,1] = R cuveyhic ouvdptnon mou okec ot tipée tne elvon axépotot aptdyol.
Tote, 1 f elvon otordepn.»



3. (2 pov.) Abvetor n ouvdptnon f: R — R pe f(x) = 2% 4+ 3z + 1. No Beeite to bpral

x—2 r—2 r—2 \y—w

i (70, timg (1 S ) (1 0)).

4. (2 pov.) Iopaxdtw divovton oL ypapixés mopaoTtdoels twv cuvaptioewy f xou g. Na
Beeite, av undpyouy, ta dpla lin% f(z) o lir% g(x). Artohoyrote TV andvinoy coc.
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1. (4 pov.) EZetdote av ol napoxdtw tpotdoels etvar akndeic ¥ Peudeic: onuewdote amhéde
(A) av Yewpeite 6TL 1 npdToon eivar ahndic A (V) av Yewpeite 6L 1 npdTaom eivon Peudrc.

’

a

B

() Eotw p,q € Q pe p < q. Trdpyet dpentoc = € R tétoloc dote p < z < g.
(
(v) Kdéde mohucivupo neprttol Baduod éyet tovhdytotov pia mporypatiny pila.
(

)
) Eow f:R—R. Avy f2 elvon ouveyrc ToTe 1) f elvon cuveyrc.
)
)

6) Eotw f: R = R cuvdptnon pe tnv e&ng woiotnto: yio xdde x,y € R oy el

f(z) = Fy)] < (z —y)*

Tote, n f elvon otadepy.

2. (2 wov.) E&etdote av n mopaxdte mpdtaon eivar adndrc 1 eudrc. Av motedete 6t
elvon ohnOnc amodel€te Ty — av motedeTe OTL elvon Peudric BWOTE AVTITUEADELY AL
«Eoto f:[0,4] — R ouveyhc ouvdptnon. Trdpyel touhdytotov éva £ € (0,4) tétoo

bote f(€) = 3(f(1) + £(2) + £(3)) »



3. (2 wov.) Anodeilte 6t yio xdde = > 0 woylel n oviobdn T

2 3
ln(1+x)<x7%+x—.

3

4. (2 pov.) Xyeddote mpodyeipa W mdov ypopixr tapdotact cuveyols CUVEETNONG
g: R = R n onola va €yel OAEC TIC TaPAX AT WOIOTNTES:
e civan yvnoiwe adlovoa oto R,

e éyelL oUvoho Ty to (—1,1),

o £yel onuelo xounic to (0,0).



