Avidivon I xouw E@opuoyéc — 20 Teor
18 Oxtwfpiou 2016

OVOROTETMVULO: .

AptOUoc MTedou: ..o

1. (3 pov.) E&etdote av ol napoxdtw tpotdoels etvar akndeic ¥ Peudeic: onuewdote amhéde
(A) av Yewpeite 6TL 1 npdToon eivar ahndic A (V) av Yewpeite 6L 1 npdTaom eivon Peudrc.

() Eotew A un xevd, xdtw gpaypévo unocivoro tou Z. Téte, inf A € A.

(B) Eotw B gpayuévo unocivoho tou R ue dnepa ototyeia. Tote, yia xdde x € B 1oy lel
inf B<z <supB.

(v) Eotww I', A pn xevd, dve gparypéva utoovvoha tou R. Av to T elvor yviolo utosivoho
tou A, t6te supI' < sup A.

2. (2 wov.) E&etdote av n mopaxdte mpdtaon eivar adndrc 1 deudric. Av motedete 6t
elvon ohnOnc amodel€te Ty — av motedeTe OTL elvon PeLdVC BWOTE AVTITUEADELY L.

«Eotw A, B dve gpoyuéva utocivoha Tou R mou cavornototy ta e€hc: A € B xan yo
xdde b € B undpyet a € A tétolo wote b < a. Tote, sup A = sup B.»



3. (3 pov.) Anodeilte pe enaywyn 6t yio xdde n > 1 woyder n avicdtnta
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4. (2 pwov.) Na Bpedoly, av undpyouy, Ta max, min, sup xou inf TV TopuxdTe cUVOALY:

A—[—2,0)U{1+7121+1:n>1} xu B={qeQ:(qg—1)(¢+V2) <0}

Ipdihte pévo Tic anavtioeic cag, ywelc attohdyno.



Avidivon I xouw E@opuoyéc — 20 Teor
19 Oxtwfplou 2016

OVOROTETMVULO: .

AptOUoc MTedou: ..o

1. (3 pov.) E&etdote av ol napoxdtw tpotdoels etvar akndeic ¥ Peudeic: onuewdote amhéde
(A) av Yewpeite 6TL 1 npdToon eivar ahndic A (V) av Yewpeite 6L 1 npdTaom eivon Peudrc.
() Eotw z,y € R ye x < y. To obvoro {qg € Q: z < ¢ < y} eivan drerpo.

(B) Eotw A, B un xevé, geayuéva utochvoha tou R tétowr dote sup A = inf B. Tére,
yioe x&de € > 0 umdpyouv a € A, b € B tétola dote b —a < €.

(v) To obvoho I' = {5 — 5 1 n > 1} éyer ehdyot0 ototyelo.

2. (2 wov.) E&etdote av n nopaxdte tpdtaon eivar aindfic 1 Peudrc. Av moteldete 6t
ebvor oAndic anodel&te Ty — av motedete OTL elivon PeUBHC BWOTE AVTLTORADELYUAL.

<Eotw A un xevo, xdtw @eoyuévo unochvoho tou R. O z € R elvor xdtw @pdyua tou

A av xou yovo av x < inf A.»



3. (3 pov.) Ttadeponotolue évay guotxd oprdud m > 1. Anodeilte pe enaywnyh 6t yio
xdde n > 1 woylel n ToutdTNTL
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4. (2 pov.) Na Bpedolyv, av undpyouyv, ta max, min, sup xou inf TV Topaxdte cuVORWY:

2
A:{n2n+1:n>1} xu B={geQ:1<q<2}.

Iedte povo Tig amavtioeic oug, Ywelc outiohdyno.



Avidivon I xouw E@opuoyéc — 20 Teor
20 OxtwBplov 2016

OVOROTETMVULO: .

AptOUoc MTedou: ..o

1. (3 pov.) E&etdote av ol napoxdtw tpotdoels etvar akndeic ¥ Peudeic: onuewdote amhéde
(A) av Yewpeite 6TL 1 npdToon eivar ahndic A (V) av Yewpeite 6L 1 npdTaom eivon Peudrc.

() "Eote A un xevd, dve gpaypévo utocivoro tou Q. Téte, sup A € A.
(B) Eotw B un xevé unooivoho tou R. Av o x € B elvon xdtw @pdypo tov B, totE
x = inf B.

(v) To obvoro {mlm tm,mn = 1} €yEL U€YLoTO oToLyElo.

2. (2 pov.) E&etdote av n nopaxdte mpdtaon eivan adndrc 1 Qeudrc. Av motedete 6Tt
elvon ohnOnc amodel&te Ty — av motedeTe OTL elvon Peudc BWOTE AVTITUPADELY L.

«Eotw z,y € R nou xavonowolv 1o e€nig: yio xde € > 0 woyber x > y —e. Tore,

T =Yy



3. (3 pov.) Anodeilte pe enaywyn 6t yio xdde n > 1 woyder n avicdtnta
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4. (2 pwov.) Na Bpedoly, av undpyouy, Ta max, min, sup xou inf TV TopuxdTe GUVOALY:

A—{l—l—anH:n}l} xu B={q€Q:(¢+2)(¢—v2) <0}

Ipdihte pévo Tic anavtioeic cag, ywelc attohdyno.



