Avidivon I xouw E@opuoyéc — 3o Teor
25 OxtwPplov 2016

OVOROTETMVULO: .

AptOUoc MTedou: ..o

1. (2.5 pov.) Eow A C (—00,0) xaw B C (0,400) 0o cOvola mporyuatixdy aptduody
ToL xavonotoly To e€AC: yia xde € > 0 umdpyouy a € A xou b € B tétola wote b—a < €.
Anodeilte 6t sup A =inf B = 0.

m+n
AtlohoY1oTE TNV AMAVTNGCY| GOC, YENOWOTOIOVTOS TOV E-YUEUXTNRIOUO TOU SUpremum.

2. (2.5 pov.) Oewpolue t0 clvoro M = { Tl :m,n € N}. Na Peevet o sup M.



3. (2.5 pov.) Anodeilte pe enaywyn ot v xdde n € N, av aq, ..., ap evor Yetxol
npaypatxol apriuol téte

(14 ar) (1 4a)>1+ar+-+an.

4. (2.5 pov.) Xpnoyomousvtog Ty oviooTnTol aptduntixol-yewpetewxol péoou anodellte
oty xae & > 0 xou yio xdde n € N,

o< l+z+a?+ad+- -+
h 2n +1 '
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OVOROTETMVULO: .

AptOUoc MTedou: ..o

1. (2.5 wov.) Eow A, B un xevd, dve @paypévo utochvora tou R ye tnyv e€hc didtnros
yioo xdde a € A xou vy xdde € > 0 umdpyet b € B wote a — e < b. Anodeilte 6T
sup A < sup B.

2. (2.5 pov.) Eotw K C (0,+00) 10 onolo dev givar dve gpaypévo. Opilovye M =
{% :x € K}. Na Bpedei to inf M. AriohoyfioTte Ty andvnot| 6og, YenoHlomoihvIoS To
e-yopoxTNElon6 Tou infimum.



3. (2.5 wov.) Anodei&te e enaywyt ot v xdde n € N, av ayg, ..., a, € (0,1) to1€

l—(a1+-+a) <A —a1) - (1—ap).

4. (2.5 wov.) Eow n € N xa ay,...,a, Yetxol mpaypatxol aprduol tétotol wote
a1 -ag - - Ap_q - ap = 1. Anodeilte 6T

(1+a1)(1+ag) - (1+an) =2"

Tréoaén: 1+y = 2,/y v xdde y > 0.
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OVOROTETMVULO: .

AptOUoc MTedou: ..o

1. (2.5 pov.) Eow A un xevd, dvew gpoyuévo unocivoro tou R. Av 6ha to ototyeio
Tou A etvor oxépanol apripol, anodeilte 6t sup A € A.

2. (2.5 pov.) Oewpolpe 0 otvoro M = {5k + L :m,n e N}. No Beedel 1o inf M.
AwtiohoyfioTe TNV AndvTINon CUC, YENOLOTOLOVTS TOV £-Y0euXTNEIoU6 Tou infimum.



3. (2.5 wov.) Anodeite 6t v xdde n € N,

n n 1
I e PRAAY

4. (2.5 wov.) 'Eotw (a,) axoloudio un apvntixdyv teaypotixody aptdudy. Av a, — = € R
amodetéte 6t x = 0.



