Avidivon I xouw E@opuoyéc — 50 Teor
8 Noepfplouv 2016

OVOROTETMVULO: o

AptOpoc MTedou: ..o

1. (2 pov.) Anodeilte 6t vy xdde x € R undpyer axorovdia (g,) entodv aprdudy tétolo
WOTE G — .

2. (3 wov.) INa xadeutd and Tic mopaxdte axohoudiec e€eTdote av oLUYXAIVEL, XL oV Vo,
Beeite 10 6p16 TNC:

2n)! 1\"
ap = V2" + 3" + 57, Bn:(n) 7n:<1_) .

AwtiohoyrioTe TV andvTnon cog.



3. (2 pov.) Eow a > 1 xu é0tw (x,) oxoloudio Tpaypotixdy aptduoy tétola woTe
x1 > 0 %ot Tpy1 = axy, v xde n € N Anodeilte 6t z,, — +00.

4. (3 pov.) Eow (an) ppayuévn axohovdia mporylatixdy oprdumy Tou iXavoToLel Thy
20y, < ap—1 + apy1 Y xd0e n = 2,3,.... Anodeilte 6T n axolovdio by, = any1 — ap
ouyxAivel. Mnogeite va Beeite T0 6pL6 TNg;



Avidivon I xouw E@opuoyéc — 50 Teor
9 Noepfplouv 2016

OVOROTETMVULO: o

AptOpoc MTedou: ..o

1. (2 pov.) Eow A un xevd xa dve gpayuévo utocvvoho tou R. Av a = sup A4,

7 4 4 7 7 4 7. .
amodelgte oTL uTdpyel axohoudia (ay) ototyeinvy Tou A étow wote lim a, = a.
n—o0

2. (3 pov.) o xadeud and Tic mopaxdte axoloudies eEetdote av oUYXAIVEL, Xou av Vo,
Beeite 10 6p16 TNe:

_(nh)22" o \/ 1 \/ 1 B 2\"
an—Wa Bn=n ( 1+H_ 1+m ) ’Yn—<1+n> .

AwtiohoyrioTe TV andvinon cog.




3. (2 pov.) Eotw 0 < a < 1 xou ot (z,) axohoudio mporyuatixdy aptdpcv tétola WoTe
|Tnt1]| < a|zp] Yo xdde n € N. Anodeite 6t z, — 0.

4. (3 pov.) Eow (ay), (by) axohovdiec mpaypotixdv oprdumy pe tic e&hc toTnTes: 1
(an) ebvor adZovoa, 1 (by,) eivon pdivouca xou yio xdde n € Noylet a,, < 2b,+3. Anodellte
6t o (ap) %o (by) ouyxAivouv.



Avidivon I xouw E@opuoyéc — 50 Teor
10 Noeufplou 2016

OVOROTETMVULO: .

AptOUoc MTedou: ..o

1. (2 pov.) Eotww A un xevd xou dvew gpoyuévo vrooivoro tou R. Av o a elvou dvw
pedrypa Tou A xou undpyet oxohouvdia (ay) otoyeiny Tou A ye lim a, = a, anodei&te 6Tt
n—oo

a = sup A.

2. (3 pov.) I xadewd and T mopaxdte axoloudies e€etdote av GUYXALVEL, Xou av VoL,
Beeite 10 6p16 TNC:

o= (-2, Bo=(Yn—1)sin(n®), = (1--7 N
3

ArtioloyfoTe TNV andvInot| coc.



3. (2 pov.) Eotw (ay) pdivouoa axoroudia Yetixdv aptducv. Opilovue
Tp =a1 —az+az—ag+ -+ a1 — az2n, n=12....

Anodei&te 611 1 oxohoudia zy, elvar adouco xon dve QEaryUEvT.

4. (3 pov.) Eotw (ay), (by) 800 axohoudiec mporypotindy aptdumy ue by, # 0 yio xdde
n € Nxau lim = =1
n—oo "

(o) Av, emmiéov, n (by) ebvon gparypévn, 6ellte 6t lim (ap, — b,) = 0.

n—o0

(B) Adote mopdderypo mou vo debyver Tt av dev utoVécouue Ty (by) @eorypévn téte dev
oy Vel amapadTnTa ILm (an —by) =0.



