Aoknosig yla 1o pabnpa «Avdaivon I kat Epappoyég»

Kepaldaio 3: Ze1pég NPAypRaATikOV apltOpdv

A’ Opada
1. Eow (ax) pa akodoubia mpaypatkev apiBpov. Efetdote av ot mapakdte mnpotdoetg sival adnbeig 1
Weudeig (attiodoynote MANP®G TV ATAVINoT 0ag).

(a) Av ap — 0 tote nj akodoubia s, = a; + - - - + a,, eival gpaypévn.
o0
(B) Av n akodoubia s, = aj + - - + a, eival paypévn ToTe 1) oelpd Y, ap ouykAivet
k=1
(o]
(y) Av |ag| — 0, téte n oe1pd Y aj ouykAivel anoAuteg.
k=1
oo (o]
(6) Av nj oepd Y. |ag| ouykAtver, tote 1 og1pd Y, aj ouykAtvel.
k=1 k=1
ag &
. 1 . , . .
(e) Avar > 0vyiaxdde k € Nkatav 0 < o < 1yuaxabe k € N, tote ) ogipa P @}, OUYKAtveL.

Ak+1

o0
ot =1, t6te n oepd ) ay amorAivet.

k=1

o0
@ Avap > 0y xdfe k € N xat av 242 5 100, té18 1) 11 OE1PA > aj armoxAivel.

a
k k=1

(09 Avai > 0y kdbe k € Nkatav lim
k— o0

oo
(M) Av ay — 0, tote  oepd Y. (—1)*ay, ouyxdiver.
k=1

o0 o0
() Avay > 0 yia kde k € N kat av n ogipd Y, aj ouykAivel, tote 1) 0e1pd Y, 1/ay, OUyKAivet.
k=1

k=1
o0 o0

() Avnosipd Y. aj ouykAivel, Téte 1) OElPd Y a; OUYKAIVEL
k=1 k=1

o0 o0
() Av ap > 0 yia kd6e k € N kat av n osipd Y aj ouykAivet, tote 1) ogpd Y ai ouykAivet.
k=1 k=1

o0 -
2. E&etdote av ouykAivel ) ogpa Z kui.(%)
k=1

OuyKAivet.

3. Egetdote yia rotég tpég tou p ouykAiver n oelpd > ooy k(1 + k2)P.
4. Asigte oul

o0 o0 k k o0 o
(@) ];1 @@ =2 ® kz—:1 st _ 3y kzl e k%Jﬁf =1.
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5. Yrodoyiote 1o dBpowopa g og1pdg » m
k=1

6. Epappoote ta kpurpla Aoyou Rat pidag otig akoAoubeg oe1pég:
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k=1 k=0 k=1 k=0

© > Zab oY ZFE @Y B @y B
k=0 k=1 k=0 k=1

Av yla kdroleg tipég tou x € R kavéva and autd ta §Uo kpurpila Sev divel anavinon, eetdote ) CUYKAON 1)
anokAlon g oe1pdg Pe aAAo TPOIIO.
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7. Egetdote av ouykAivel 1) anokAivel n 0e1pd Y, ay OTIG IAPAKATR TEPUTIOOELG:
n=1

VE+T-VE @ ar=V1+k -k
¥) akiiw ) ar, = (Vk — 1)k

(@) ag

8. Etetdote av ouykAivouv 1] artokAivouv ot Oe1pég

 k+Vk Sl >, cos? k > k!
2 o1 (Ve=1), > = o
k=1 k=1 k=1 k=1

9. E&etaote g mpog 1 oUYKALOon TS Mapakate oelpég. ‘Orou gpgavidovial ot mapdpetpot p, g,z € R va
BpeBouv o1 T1I€G TOUG Y1a TIG OITOIEG Ol AVTIOTOIXEG OELPEG OUYKATVOUV.
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B’ Opada
10. EZetdote av ouykAiverl 1) anokAivel kaBepia aro 11§ Mapardat® oelpéo:
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11. Opidoupe pia akoroubia (ay) og €8ng: av o k sival terpaywvo uotkoy apidpou détoupe ap = % Katav o
o0

k dev eivat tetpaywvo @uoikou apiBpou Sétoupe ay = k% Egetaote av ouykAivel 1 og1pd Y ay.
k=1

12. 'Eow {aj} ¢bivouoa akodoubia nou ouykAivet oto 0. Opiloupe

s = Z (—1)k_1ak.
k=

1

Aeitre 611 0 < (=1)"(s — $pn) < App1-



o0
13. 'Eow (aj) @Oivouoa akodoubia Setkeov apiBpmv. Asifte 6t: avn > aj ouyklivel wote kay — 0.
k=1

o0
14. Eow o6t a; > 0 yia xabe k € N. Avn > ai ouykAivet, 8ei€te 6u o
k=1

oo ) oo ax oo ai
D a. Zl+ak’ > Tra

k=1 k=1 k=1

El V]

ouykAivouv ertiong.

o0 o0
15. YroBétoupe ot ai > 0 yia kdBe k € N kat 6t nj oe1pd Y, ap ouyrdivel. Aeifte 6u n oepd Y \/arGri1
k=1 k=1

ouyrAtvel. Aeifte o, av n {a;} etval pBivouoa, tdte 10XUEL Kat 1o avtiotpodo.

o0 o0
16. Yrobitoupe 6u ai > 0 yua kdbe k € N ka1 6u n ogipd Y ap ouyxkdiver. Aei€te 6 n oepd ‘/]:7
k=1 k=1

OouyKAivet.

17. 'Eote (ax), (by) 800 axoloubieg mpaynatkov apOpov. Asifre oti: av ot oelpég Y po ; a? Kat Y o b7

OUYKAIVOUV, TOTE 1) OE1PA Y poy Akbj CUYKAiVEL AMOAUTOG.

18. Eow (ax) pia akodoubia nmpaypatkov apiOpov. Asigte ou: av n osipd 220:1 ai ouykAiverkatav p > 1/2,
101e 1] OE1PA Zzozl 7 oUyKAivel amoAUT®G.

19. IIpoodilopiote TG TIREG TOV a, b, ¢ y1a T1§ Oroieg OUYKAivel i oelpd
S
= kb(Ink)e

20. IIpoodiopiote Tig THEG TwV @, b, ¢ > 0 yia ug ornoieg ouykAiverl ) ogpd
o0
1 1
Z k% sin (kb> cos (k°> .
k=1

21. 'Eoto (a;) akodoubia Setikev mpaypatikov aptbpov pe klim ap > 1. Aei€e 6u ny oepa
—00

= 1
>
k=1

OuyKAivet.

22. ‘Eot (a,) akoloubia oto R. YroBitoupe Ott |an 41 — an| < 5 yia kéBe n € N. Aeifte 6un (a,) ouykAivet.

23. Eow (ag), (by) 6U0 axoloubieg mpaypatkov apOpov. Aeifte 0t av n oelpd Yoo | aj OUYKAivel Kat av
(by) eival povétovn xat gpaypévr, téte 1 oe1pd oo aiby OUYKAivet.

24. Eow (ai), (by) 800 akodoubieg. Avn Y po, ai ouykAtvel kat 1 Y pe; |bx — br1| ouyxAiver, Beifte 6u n
21?;1 arby, ouyrAivet.



25. 'Eotw (ar)k>0 @paypévn akodoubia. Yrobetoupe 6t 1) ZZOZO aj arorAivetl. Aei§te o ) aktiva oUyKAlong
R wng Suvapooeipag Zzozo apz® 1ooutar pe 1.

26. Eow (ak)r>0 akodoubua mpaypatkov apidpev. Yrobétoupe ou n Z,;’O:O aj OUYKAivel umo ouvOrnkm.
Aeigte 6t n aktiva ouykAong R g duvapooeipdg 220:0 arx® 1ovtat pe 1.

I Opada
o0

27. YrnoBétoupe ot a > 0 yia ka6e k € N kat 611 nj oeipd Y ap anoxAivel. Asife ot
k=1

D =1
k:I 1+a1)(14a2) - (1+ag)

o0
28. Eow (ai) @bivouoa axodoubia Setikav apiOpov pe ap — 0. Asidte ou: avn Y ax amorAivel tote

k=1
[e%¢) . 1
Zmln ag, T = +o00.
k=1

oo
29. Yrnob<toupe ot ay, > 0 yia kdbe k € N kat dun > aj anoxdivel. @Ltoupe s, = a1 + ag + -+ - + ap.

k=1
(a) Asi&te 6T E T +
(B) Asigte 6: yua 1 <m<n,
aerl (07 Sm
+oot+t—21-—
Sm+1 Sn Sn
o0
KAl OUPIEPAvate 6t Y, f—: ATtoKA{vEL.
k=1
o0
(v) Aeifre du & < s—ll — i Kal OUPIEPAvate Ot Z % OUYKAivel.
n °n— k
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30. Yrobétoupe ot ai > 0 yia kdbe k € N ka1 6uun Y. ar ouykdivel. @étoupe ry, = Y ak.
k=1 k=n

(a) Aei€te ou: yua 1 <m < n,
@ 4+t % >1- Tnt1

T'm T'n T'm

o0
KAl OUPIEpAvate 6t n % artorAivet.
k=1

(,/ —/Tn+1 ) KAl CUPIEPAVATE OTL 1)

&)

31. 'Eow (ai) akodoubia mpaypatukav apiBpov. Aeifte 6t av i oelpd Y aj arnoxkAivel t6te Kat n oelpd
k=1

o0
> kay, arorAiver.
k=1
o0
32. Eow (ax) axodoubia Setikov mpaypatkov aplOpov. Asifte ot av n oelpd Y | aj ouykAiver, tdte Kal )
k=1
ke
k+1
Ay
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OUYKATveL.

k=1



