Avdrvon I xow Egoappoyvéc — 30 Teot (Xepd A)
27-28 NoeuBpiou 2018

OVOROTETMVULO: o

AptOpoc MTedou: ..o

1. (4 pov.) 'Eoww (ag), (bg) axohovdiec mpaypotixdv aprduny. Eetdote av ol tapoxdte
npotdoelg eivon ahndeic X Peudeic: onuewdote anhde (A) av Jewpelte dtu n npdTaoy elvon
ondric 1 (V) av Yewpeite dtL n npdToon eivar Peudiic.

(o) Av n axorovdio s, = a1 + ag + -+ + ap, elvon poypévn, TOTE N OERE > oo Ak
oLUYXALVEL.

(B) Hoewd > 2y (_%71 oLYXAVEL.

(Y) Av k%aj — 0 t67e 1 ospd Y o0 | ax ouyxhiver.

(8) Av ap > 0 vy x89e k € N xou av 1 08198 > poq ax OUYXAVEL, T6TE 1) OERS Y oo | a7
oLYXALVEL.

2. (3 pov.) E&etdote av cuyxhivouv 1 amoxAivouv oL mopaxdte oelpéc:

> gk > 1\ ¥ *_ (cosk)?
ZH’ Z<1+k> : Z(Co};) '
k=1 k=1 k=1

Artiohoyfote vy andvinot| cac (va eENYAROETE TOLd XELTAPLL YENOWOTOLELTE).



3. (2 wov.) Eow (ag), (bi) dVo axoloudiec nporypatxmv aptdudv. Anodellte 6t av
oL OEREC D po i ar xou Y ey b2 cuyxhivouy, T6TE 1 oEd Y pey arbr oUYXAIVEL amoAlTwC.
[Trédatn: |zy| < 3 (2% +y?)]

4. (2 pov.) Eotw f:(0,1) — R cuveyhc ouvdptnon ue v ehc bt f(z) = 22

yioe xde enté z € (0,1). No Beedei to f(?) AwtiohoyhioTe TApwS TNV amdvTnoT oog.



Avdrvon I xow Egopuoyéc — 30 Teot (Xepd B)
27-28 NoeuBpiou 2018

OVOROTETMVULO: .

AptOUoc MTedou: ..o

1. (4 pov.) 'Eoww (ag), (bg) axohovdiec mpaypotixdv aprduny. Eetdote av ol ntapoxdte
npotdoelc eivon ahneic X Peudeic: onuewdote anhde (A) av Jewpelte dTu n npdTaoy elvon
ondric 1 (V) av Yewpeite dtL N npdToon eivar Peudiic.

(o) Av 1 oepd > py |ak| ouyxhiver, Tdte 1 oepd > ooy ap ouyxAiveL.
(®
(v
(

) Av 1 oepd Y poy ag GUYXAVEL, TOTE OL OEWPEC D oo | Gok XL Y peq Gok—1 CLYXAVOUV.

H oepd 300, 1 ouyxhivel.

Av k2aj, — 0 161e 1 o218 Y o0 | ap ouyxhiver.

)
)
)
)

2. (3 pov.) E&etdote av ouyxhivouv i amoxAivouv ot topaxdte oelpéc:

=1 Sy (/] 1
Zk(lnk)Q ’ ZTOk ’ Z( 1+k_1>'

k=2 k=1 k=1

Artohoyfote v andvinot| cag (va eEnyHoeTe Told xpLTrplol YENOOTOLELTE).



3. (2 pwov.) Eow ap > 0 xou by > 0. Trodétouue 6Tl 1 oepd > ooy by ouyxhiver

’ Al41 bk+1 7 ’ 7 7 ag /. 2
xou 6T == < == v xdde k> 1. AmoGeldte ot n oxohoudia gE elvon gparyugvn, xou

YENOWOTOLOVTOS TO amodelETe OTL 1) OELRd D oo | 4 CUYXAIVEL.



Avdivon I xow Egopuoyéc — 3o Teot (Zewpd I)
27-28 NoeuBpiou 2018

OVOROTETMVULO: .

AptOUoc MTedou: ..o

1. (4 pov.) 'Eoww (ag), (bg) axohovdiec mpaypotixdv aprduny. Eetdote av ol ntapoxdte
npotdoelc eivon ahneic X Peudeic: onuewdote anhde (A) av Jewpelte dTu n npdTaoy elvon
ondric 1 (V) av Yewpeite dtL N npdToon eivar Peudiic.

(o) Avnoepd Y po ar ouyxhivel Tote 1 oxohoua s, = aj+ag+- - -+ay elvon paryuévn,.

(B) Av ar > 0y xdide k € N xow ov 1 oe1pd Y oo | ag SUYXAVEL, TOTE 1) GEWRA > pe | /A%
oLYXALVEL.

(Y) Av k2ap — 0 161 1 08108 Yoy ak CUYXAIVEL.

(8) Hoepd Y 7y % ouYXAlveL.

2. (3 pov.) E&etdote av ouyxhivouv R anoxAivouv oL topaxdte oelpéc:

i K241\ = Ink i 2k k!
Bt1) K2 K
k=2 k=1 k=1

Aioroynfote Ty andvinot| cog (va eEnyRoete Told xpttplol YeNoYLoToLe(Te).



3. (2 pov.) Eotw 6t ap > 0 v xdde k € N. Av n > 72 ap ouyxhiver, anodeilte 6t n

2
o) ay . ’
- —L5 ouyxiivel enionc.
Zk_l 1+a3 Y n

4. (2 pov.) Eow f : [a,b] = R ouveyhc ouvdptnon, xou x1, T2,
{&te 61 undpyel y € [a, b] dote

f(331)+f($2)+"'+f($n)‘

n

fly) =

..., Tp € [a,b]. Anode-



Avdivon I xouw Egoppoyéc — 30 Teot (Zepd A)
27-28 NoeuBpiou 2018

OVOROTETMVULO: .

AptOUoc MTedou: ..o

1. (4 pov.) 'Eoww (ag), (bg) axohovdiec mpaypotixdv aprduny. Eetdote av ol ntapoxdte
npotdoelc eivon ahneic X Peudeic: onuewdote anhde (A) av Jewpelte dTu n npdTaoy elvon
ondric 1 (V) av Yewpeite dtL N npdToon eivar Peudiic.

() Av ar — 0 tote 1 oxohoudiat s, = a1 + - - - + ay, elvon PporyUévn.

(B) Av ar > 0 v & k € N xon av 1 oepd Y ey ag oUYXAVEL, T6TE 1) OELR4 Y e a3
oLYXALVEL.

(Y) Avnoepd > p2 | ar cuyxhivel xau 1 oepd > oo | by, amoxhiver, tote N oed > oo (ar+
bi) amoxhiveL.

(3) H oepd Y po ) 75 ouyxhivel.

2. (3 pov.) E&etdote av ouyxhivouv 1 amoxAivouv oL mopaxdte oelpéc:
> 3k “VE+1-Vk > 1
S LR Sw():
k=1 k=2 k=1

Artohoyfote v andvinot| cag (va eEnyHoeTe Told xpLTrplol YENOOTOLELTE).



(2 pov.) Eotww (ar) oxohoudio mpaypotixdv aptdudv. Amodeilte ét: av n oel-

. > ope ai ouyxhivel, ToTE 1) oElpd Y ooy 9 ouyxhiver omolltwe.  [Trédaén: |zy| <
2, ,2
(% + %) ]

=0 W

4. (2 wov.) Eow f:[0,1] = R ouveyric ouvdptnon pe tnv wWibtnta f(x) € Q yio xdle
x € [0,1]. Anodel€te 6n n f eivon otadepy| cuvdptnon.



Avdivon I xouw Egoppoyéc — 30 Teot (Zewpd E)
27-28 NoepPolou 2018

OVOROTETMVULO: .

AptOUoc MTedou: ..o

1. (4 pov.) 'Eoww (ag), (bg) axohovdiec mpaypotixdv aprduny. Eetdote av ol ntapoxdte
npotdoelc eivon ahneic X Peudeic: onuewdote anhde (A) av Jewpelte dTu n npdTaoy elvon
ondric 1 (V) av Yewpeite dtL N npdToon eivar Peudiic.

(o) Av ap, — 0 t6T€ 1) 0Elpd Y oo | a CUYXAIVEL.
(B
(v
(8) Hoepd Y 7y ﬁ ouyxhveL.

Av 1 oepd Y50 ar cuYRAVEL amONITOC, TOTE 1) OEWPS Y ey GF CUYXAIVEL.

Av a > 0o ap — v < 1, t6t€ 1 oepd > re | af ouyxivel.

)
)
)
)

2. (3 pov.) E&etdote av ouyxhivouv 1 amoxAivouv oL mopaxdte oelpéc:

Arohoyfote TV andvinot| cag (va eEnyAoeTe Told XELTrpLol YENOWOTOLELTE).



3. (2 pov.) Eotww 6t ap > 0 vy xdde k € N. Av n oepd > 7o ag ouyxhive, anodeiéte

6T N oEEd Y T ouyxhiver enlomg.

4. (2 pov.) Eow f : [a,b] = R ouveyhc ouvdptnon pe v e€hc widtnro: yia xdde
x € [a,b] woyle |f(x)| = 1. Anodeilte 6u n f eivar otadepn.



