Avdrvon I xow Egoappoyvéc — 50 Teot (Xepd A)
9-11 Iovouapiou 2019

OVOROTETMVULO: o

AptOpoc MTedou: ..o

1. (4 pov.) Eow f : [a,b] = R. EZetdote av oL napoxdtw mpotdoelc eivon odndeic 7
(eudeic: onuewdote anhne (A) av Yewpeite bt ) tpdtaon eivar ahndfc 1 (V) av dewpelte
oTL 1) TedTooN elvon (PeLdC.

(o) Av n |f] ebvon Riemann ohoxdinpdown, tote 1 f eivon Riemann ohoxinedotun.

(B) Av n f elvor Riemann ohoxhnpdown, tote vndpyet ¢ € [a,b] dote f(c)(b—a) =
f; f(x)dx.

(v) Avn f elvon pporyuévn xon av undpyet Swpépion P dote L(f, P) = U(f, P), téte n f
elvar Riemann oloxAnpdowun.

1

xT

(8) H ouvdptnon g : [-1,1] — R pe g(x) = sin
eQoIUN.

av x # 0 xou g(0) = 2 elvor ohoxhn-

2. (2 pov.) Eow [ : [a,b] = R ohoxhnpdown cuvdptnor. Anodeilte ét to adpioto
oroxhfpwua F(z) = [ f(t)dt tne f ebvan cuveyhc ouvdptnon oto [a, b).



3. (3 pov.) Eow f:]0,1] = R ouvdptnon pe cuveyy nopdywyo. Anodeite 6

lim 1 nf(x)e " dx = f(0).

n—oo 0

4. (2 pov.) Trohoyiote ta ohoxAnp@uoTo:

/dx /a:21na:da:
vz -1 ’



Avdrvon I xow Egopuoyéc — 50 Teot (Zepd B)
9-11 Iovouapiou 2019

OVOROTETMVULO: .

AptOUoc MTedou: ..o

1. (4 pov.) Eow f : [a,b] — R. EZetdote av ol napoxdtw mpotdoelc eivon odndeic 7
(peudeic: onuewdote anhne (A) av Yewpeite dtL ) tpdtaon eivar ahndfc 1 (V) av dewpelite
oTL 1) TEdTooN elvorn (PeLdC.

(o) Av n f elvon ouveyhe, f(z) = 0 vy xdde = € [a, b] xou ff f(z)dz =0, t6te f(z) =0
Yo xde x € [a, b].

(B) Av n f elvou gporyuévn, téte eivar Riemann ohoxhnpdouun.

(v) Avn f ebvon pparyuévn xaw ov L(f, P) = U(f, P) vy xd0e dwopépton P tou [a, b], tote
n f elvou otordepn.

(8) Av n f elvou pparypévn xou ouveyhc mavtol, extoc and éva onueio xo € (a,b), téte 7
f ebvan ohoxhnewoyn.

2. (2 pov.) Xpnoworouwsvtog to xpithpto Tou Riemann omodeilte 6t xdde adouoa
ouvdptnon f : [a,b] — R eivon ohoxinpdoun xatd Riemann.



3. (3 pov.) Eow f:]0,1] — R ouvdptnon pe ouveyr nopdynyo. Acilte bt

lim n/olxn_lf(x) dz = £(1).

n—oo

4. (2 pov.) Tnohoyiote ta ohoxAnp@uoTo:

1
/ sin® z cos? z dz, / dx.
e? 41




Avdivon I xow Egopuoyéc — 50 Teot (Zewpd I)
9-11 Iovouapiou 2019

OVOROTETMVULO: .

AptOUoc MTedou: ..o

1. (4 pov.) Eow f : [a,b] — R. EZetdote av ol napoxdtw mpotdoelc eivon odndeic 7
(peudeic: onuewdote anhne (A) av Yewpeite dtL ) tpdtaon eivar ahndfc 1 (V) av dewpelite
oTL 1) TEdTooN elvorn (PeLdC.

() Av n f elvor Riemann oloxhnpwoun, t6te 1 f elvan Qpaypévn.

(B) Av vy xdde a < t < b n f elvon ohoxhnpedoyn oto ddotnuoe [t,b] téte n f eivou
oloxhnpwotun oto [a, bl.

(v) Av n f elvou gpporypévn xon ouveyhc mavtol, extdc and éva onuelo xg € (a,b), t61e 1)
f ebvan ohoxhnpewoun.

(8) Av 1 f eivon Riemann ohoxhnpowun xou av f(z) = 0 yi xde = € [a,b] N Q, tote

/ab f(z)dx = 0.

2. (2 pov.) Eotw f : [a,b] = R cvveyrc ouvdptnon. Anodeilte 6t undpyel & € (a,b)
[@logd

b
/ f(@)dr = F(€)(b— a).



3. (3 pov.) Eow f:[a,b] — R ocuvdptnon ye ouveyn nopdywyo. Anodellte 6t
b
lim f(x) cos(nz)dx = 0.

n—o0 a

4. (2 pov.) Tnohoyiote ta oAoXANEGUOTO:

/a:sinzxdat, /x2 Inz dzx.



Avdivon I xouw Egoppoyéc — 50 Teot (Zepd A)
9-11 Iovouapiou 2019

OVOROTETMVULO: .

AptOUoc MTedou: ..o

1. (4 pov.) Eow f : [a,b] — R. EZetdote av ol napoxdtw mpotdoelc eivon odndeic 7
(peudeic: onuewdote anhne (A) av Yewpeite bt ) tpdtaon eivar ahndfc 1 (V) av Jewpelite
oTL 1) TEdTooN elvorn (PeLdC.

() Av n f elvor Riemann oloxhnpwoun, t6te 1 f elvan Qpaypévn.
(B) Av n |f| eivar Riemann ohoxhnpedouun, t6te 1 f eivor Riemann ohoxhnpdotun.

(v) Av n f eivor Riemann ohoxinpdowr, téte undpyel ¢ € [a,b] wote f(c)(b —a) =
(8) Av n f eivar Riemann oloxhinpdowun xou av f(z) = 0 yia xdde x € [a,b] N Q, tdte

/a " fa)de = 0.

2. (2 pov.) Xpnoworouwsvtoc to xpitheto Tou Riemann omodeilte 6t xdde adouoa
ouvdpton f : [a,b] = R eivor ohoxhnpedowun xatd Riemann.



3. (3 pov.) Eow f :[0,4+00) — [0,400) yvnoing adovoo ouvdptnon e ouveyh
nopdywyo xat f(0) = 0. Anodeilte 61, yio xdde x > 0,

. f(@)
/ f(t)dt+/ FL(t) dt = 2 f(2).
0 0

4. (2 pov.) Tnohoyiote ta oAoXANEGUOTOL:

/ dzx / dx
vz -1 Vifer'



